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[TRIGONOMETRIA 


! Tema: Funciones inversas III 


Semana: 17 


arcsen(—x) = —arcsen(x); vx € [-1; 1] 
arccos(—x) = m — arccos(x); Vx € [-1; 1] 
arctan(—x) = —arctan(x); Vx € R 


arccot(—x) = n — arccot(x); Vx e R 


arcsec(—x) = n — arcsec(x); Vx € R — (—1; 1) 


arccsc(—x) = —arccsc(x); Vx € R- (-1; 1) 


EJEMPLOS 
Determine el valor de los siguientes arcos 


1 
Larsen (-5) = - arg Se (4) = Te 


1 
2.arcos| ——=] = T — eecesy (4) = 37 
( =) [ru E 


sen(arcsen(n)) = n; Vn € [—1;1] 


T T 
arcsen(sen0) = 0; v0 € [-5:3] 


cos(arccos(n)) = n; vn € [-1;1] 


arccos(cos(0)) = 0; v 0 € [0; rr] 


| tan(arctan(n)) =n; vneR 


TT 
arctan(tan(0)) = 0; V 0 € (- 33) 


EJEMPLOS 


Determine el valor de las expresiones 


3 
3 = € [-1; 1] 

1..sen| arcsen 7 =7 
zel T e 
T -Ee|I-<;< 
2..aresen(sen(E)) =5 2'2 


ZT -z: 


z— € 
3..arcsen (E 
3r T 


EJERCICIO 2 UNI 2010-I 


Calcule el valor de: 


(—2)arcsen (s E) 


T B T 
13 ) T 


cc 
)g 


RESOLUCIÓN S E E 


Ke- 2 sxc sm ( cos res 
I = - 2 Er Is | cos 3OrT + FIT 
< Heten 


5 


= lort =i ann D 
N App BK 
NE + E de ce OES I COS ar y 


5 
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<= =- ert Su (- ees 2x ) 
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EX EJERCICIO 4 


Grafique y calcule el rango de la función 


f(x) = -cos(arcsen(x)) sen(arccos(x)) 
cos(arcsen(n)) =/1-n?; Vn € [-1;1] RESOLUCIÓN 
Ley = = Cos(oresenx) Sen (arcceos x) 
sen(arccos(n)) = y1 — n?; Vn € [-1;1] f 
pos - MENA .NAA-«t 
1 Ta eue E La > Esa ex -4 E MES 
arcsen(x) = arccsc 9 ;—1<x<1- {0} 
Y 


1 
arccos(x) = arcsec (=) ;-1<x<1-{0} 


;) 
aX 0 
X 


arctan (x) = arccot E 


1 
arctan (x) = arccot | — | - Tx < 0 


PROPIEDAD 3 


APLICACIÓN 


Dada la función f, definida por: 


1 
f(x) = arcsen(x) + arccos(x) + arctan (sz) 


Determine el rango de f. 


RESOLUCIÓN 


| Tr dedos 
. OcccoS 7 


MES) 
TOO E m | oa 


Hat Dx [a] Ge EN CA E y» E E E 
hara 


E 9 € Ux SA 
Em IJ EL Pht eee 
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ore Ten lay y ard orev 4 
7 ad M yt St) 
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au 0, De», emo 
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CESAR, 
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APLICACIÓN Examen UNI 2007-1. ; 
f(x) = 3arccosx + 6arcsenx ^ 1 > Domf = [-1;1] 


Determine el rango de la función l 


I f (x) = 3(arccosx + arcsenx) + 3arcsenx — 1 
f(x) = 3arccosx + 6arcsenx — 1 ; E Y J 


I T 
i 2 
| T 
A[-m 21] B)[m2n] O)[-mm] ! f(x) =3 (5) + 3arcsenx — n > f(x) = 3arcsenx + 2 
I 
D) [0; 2n] E) [0; re] Calculando el rango: -7 < arcsenx < = (3) 
3 T 
I -n < f(x) <2n Me 


> Ranf = [-1; 211] 


Calcule el valor de la siguiente expresión. 


1 9\ In 
cee eee oe 
1 
x+ arctan (3) 
arctan (x) + arctan (y) = arctan E — ) Sn e DÀ vs 


D) =í E) 1/2 


Donde 


k-0exyc1 


k=1exy>1Ax>0 
k=-lexy>1ax<0 


ayotien(-4h HR 


Six >0 Ay > 0,entonces 


x 
arctan(x) — arctan(y) = arctan ( 1 


1. Halle la suma de los 5 términos de 


1 1 1 
arctan (3) + arctan (5) + arctan (=) qr 900 


B) arctan(1/7) C)arctan(6) 


A) arctan(5/6) 
D) arctan(10/7) 


2. Six € (—09; 0), entonces el rango de la función 


5m 
f(x) 


= — ~ es 
[arctanx| + 2|arccotx|’ 


A) (0; 1) 
D) (2;5) 


B)(1;2) 
E)(5; +00) 


UNI 2014-I 


PROBLEMAS ADICIONALES 


E) arctan(5/7) 


C) (0; 2) 


Para 0 < x < 1,resuelva la ecuación 


1 
x) 


arccot(x) — arctan ( 


-1-4 X5 


A) 2 


-1+9,3 


C) 2 


=2 + y2 


E) 2 
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